الجمهورية الجزائرية الدعقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
الديوان الوطنى للامتحانات والمسابقات 


امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: 2020 
الشعبة: رياضيات 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة:04 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 


الموضوع الأول 
التمرين الأوّل: (04 نقاط) 


الدالة العددية / معرّفة على المجال [1:4] ب : 2154 - («)ر/ . 


1) أ . ادرس اتجاه تغيّر الدالة / على المجال [1:4]. 
ب. أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال [1:4] فإن: [1:4]ء (*) ر. 
2) المتتالية العددية (,ر:) معرّفة بحدها الأول مه حيث: 2 - مه و من أجل كل عدد طبيعي : (#) / = ر». 
أ . برهن بالتراجع أته من أجل كل عدد طبيعي ۸: 4 > ,4 >1. 
ب. ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (») و استنتج أنّها متقارية. 
2-1 


3 المتتالية العددية (,) معرّفة من أجل كل عدد طبيعي #» كما يلي: = رر 
u, - 4 1 1‏ 


أ. برهن أنّ المتتالية (,ء) هندسية يُطلب تعيين أساسها وحدّها الأول ,ا . 


ب. عبّر عن الحد العام ,لا بدلالة م > ثم استنتج الحد العام به بدلالة 7 واحسب ,# im‏ . 
4) المجموع ,؟ معرف ب : ,”8 +... + ر۷ 8 + برع + رہ = بى. احسب ,5 بدلالة 2. 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
صندوق به 5 كريات بيضاء.و 3 كريات حمراء ( كل الكريات متماظة لآ فرق بيتها باللمنن). 
تحن رمن امک کا رلک حت :]13 كيرت کی حن انيديا إلن لمكن , ف لاكررة بها 
وإذا ظهرت كرية بيضاء تُعيدها إلى الصندوق وتُضيف له كرية حمراءء ثم تكرّر العملية مرّة ثانية. 


1) انقل شجرة الاحتمالات المقابلة التي تُنمذج هذه التجرية ثم أكملها. R‏ م 
2) بِيّن بيّن أنّ احتمال أن يوجد في الصندوق 7 كريات بيضاء هو 4 . اد 
3( احسب احتمال أن يوجد في الصندوق 4 كريات حمراء على الأقل. 2 
4( ليكن 20 المتغير العشوائي الذي يأخذ كقيمة عدد الكريات البيضاء الموجودة 8 - 4 5 
في الصندوق بعد العملية الثانية. E‏ 
أ. برّر أن قيم المتغير العشوائي ل هي: 5: 6 و7. 007 


ب. عرّف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي  ٠‏ ثمّ احسب (8)2 أمله الرياضياتي. 


ل 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
لیکن ” عددا طبيعيا أكبر تماما من 1. 


اختبار في مادة: الرياضيات ١‏ الشعبة: رياضيات ١‏ بكالوريا 2020 


نعتبر الأعداد الطبيعية وم 2 85 وه حيث : 44+1 -م4 › 4+1م85-6 و220+م23ه . 
1 أثبت أنّ العددين» و5 أوليان فيما بينهما. 
2) نسمي © القاسم المشترك الأكبر للعددين © وء . 
أثبت أنّ © يقسم 5 » ثم عين الأعداد الطبيعية # بحيث يكون: 5= . 
3 نسمي 6 القاسم المشترك الأكبر للعددين © و52 . 
أ . أثبت أنّ © يقسم / . 
ب. أثبت أنّ العددين 8 و ط أوليان فيما بينهما ثمّ استنتج أنّ: ‏ = ». 
4) نعتبر العددين الطبيعيين 4 و8 حيث: 1-م3- “س4 دل و 2-ص5-13م3- 18#- 8. 
أ . بيّن أن كلا من العددين 4 و8 مضاعف للعدد الطبيعي (2-1) . 
ب. نضع: (7001()1:18 = 4. عبّر حسب قيم » عن 4 بدلالة م. (لاحظ أنّ: 2+ 15۸+ 18= cط)‏ 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1) الذالتان العدديتان ع و ۸ معرفتان على المجال [0:--[ كما يلي: *26--(+#)م و (1+ 6)+ -()م. 
حدد إشارة كل من ()0 و (*)ج على المجال [0:ه-[. 
1) الدالة العددية / معرّفة على المجال [ 0:-[ ب: فك + (3-ع) -()/. 
(م©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (,0:1). 
1 أ . بيّن أته من أجل كل × من المجال [ 0:--[ : («)ع /')x(=۸)×(+‏ 
ب. استنتج اتجاه تغيّر الدالة /ر على المجال [ 0:-- |[ . 
2) احسب (0) ر د() ل صظ ثم شكّل جدول تغيّرات الدالة /ر . 
3) بيّن أنّ المعادلة 0 -(«)/ تقبل حلا وحيدا » في المجال [0:--[ ثمّ تحقّق أن :1.4- > م > 1.5-. 


4 (۶) هو التمثيل البياني للدالة: ر جام لى الخال | 20مت | : 
أ د اخ هرا صا ثمَ فسّر النتيجة بيانيا. 
ب. ادرس الوضع النسبي للمنحنيين (7) و .)٤,(‏ 


ج. أنشئ () ثم المنحنى (م©) على المجال .[-٥:0[‏ 
5) ليكن +7 وسيطا حقيقياء ناقش بيانيا وحسب قيم +7 عدد حلول المعادلة: ”© - (* )ثرا فى |[ 0;م-|. 
( قيم ي 


انتهى الموضوع الأول 


صفحة 2 من 4 


نا 


اختبار في مادة: الرياضيات ١‏ الشعبة: رياضيات ١‏ بكالوريا 2020 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
1( حل المعادلة: 2 = ر5 - ×3 ذات المجهول (x5y(‏ حيث × و تر عددان صحيحان. 
2) أ. ادرس تبعا لقيم العدد الطبيعي ” باقي القسمة الإقليدية للعدد الطبيعي ”9 على 7. 
ب. ادرس تبعا لقيم العدد الطبيعي 7 باقي القسمة الإقليدية للعدد الطبيعي ”4 على11. 
3 عيّن الأعداد الطبيعية م بحيث يكون: [77 ]0 =4-"11×9+ ”4 ×14. 
4) لیکن ۸ عددا طبيعيا غير معدوم» نضع: "4×9 + 47« 3 = ره و سي بلة ...+ Sy =u Fu, + u,‏ 
ا . عبر عن رك بدلالة م7. 
ب. أثبت أنّ ,ك مضاعف للعدد 77 . 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
يحتوي صندوق على كربات متماثلة منها: ۸ كرية بيضاء تحمل العدد جر )7 عدد طبيعي و2 < ۸) 
و4 كربات حمراء تحمل الأعداد 00 1 جم و كريتين خضراودن تحملان العددين 0 _ 
2 2 3 1 1 2 3 
نسحب عشوائيا كربتين في آن واحد من هذا الصندوق. 
1) أ . احسب احتمال كل من 4 و 8 حيث: 
4 : 'سحب كريتين من نفس اللون" و 8 : 'سحب كريتين تحملان نفس العدد علما أنهما من نفس اللون' 


17 
ب. عيّن العدد الطبيعي ۸ حتى يكون: 00 


2) نفرض في ما يلي: 7-5 و نسمي ى و م العددين الظاهرين على الكريتين المسحويتين . 
نعتبر × المتغيّر العشوائي الذي يرفق بكل نتيجة سحب العدد: (05)5:(605)8© 
أ . برّر أنّ قيم ١‏ لمتغدر العشوائي × هي : 4 < 0 »© 1 > 1. 
لق 27 
ب. بین أن: ‏ -(2)2-0. 
55 
ج. عيّن قانون احتمال المتغيّر العشوائي * واحسب أمله الرياضياتي (7)2/. 
التمرين الثالث: (05 نقاط) 
المتتاليتان العدديتان (,,:ه) و (,«ا) معرفتان على N‏ ب: 


uo --1‏ 0 (© عدد حقيقى) 
0 ل 
يرلا( :30 7 1( Ju, 1 Hg, 5 3OM,, F‏ 32 1( ان 1 


المتتالية العددية 000 معرّفة على XN‏ ج i‏ ل vy‏ يي 


صفحة 3 من 4 


ل 


اختبار في مادة: الرياضيات ١‏ الشعبة: رياضيات ١بكالوريا‏ 2020 
1 أ . احسب و« ثم احسب نيا بدلالة 0 . 
ب. بين أنّ (,«) متتالية هندسية أساسها (1-.ه6). 
ج. اكتب عبارة ,د بدلالة ۸ و ۾ › ثم عيّن قيم » حتّى تكون: 0= ,س معلا . 
nto‏ 
نفرض في كل ما يلي : 1<a<}‏ 
2) أ . أثبت أن المتتالية (,#) متزايدة تماما و أنّ (,<) متناقصة تماما. 
ب. استنتج ُن 06 و 02 متقاريتان نحو نفس النهاية /. 
3 بين أته من أجل كل عدد طبيعي u, tv, =2 in‏ > واستنتج قيمة 8. 
4( احسب بدلالة ي المجموع ؟ حيث: وروم +---+ 14+ نه = ىق . 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
الدالة العددية “ر معرّفة على 8 ب: )1+43+ ول )م -(م)ر. 
ليكن (م,©) المنحنى البياني للدالة ر في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (oi)‏ 
x> + 6‏ ص - جير 
ب. بين ائه من أجل كل عدد حقيقي × لدينا: =(×)'/. 
9x +1‏ 
ج. استنتج اتجاه تغيّر الدالة £ ثمّ شكّل جدول تغيّراتها. 
2) نعتبر الدالة ج المعرّفة على المجال |+:0] كما يلي: ×-(×) / =(×)ع. 
رن رت مه - (مد)ع lim‏ . 


6+ جير 


10 -_ 8 
00 


ج. ادرس اتجاه تغيّر الدالة بم على المجال |+:0] ثمّ شگل جدول تغيّراتها. ( نأخذ 8( 22( 


ب. بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال [م+:0] : 


3 أ بيّن أن المعادلة 0 - (*«)ج تقبل حلا وحيدا »© في لمجال سد 2/2 | ثم تَحقّق أنّ: 2.84 > م > 2.83 . 
ب. استنتج إشارة (×)ع على ]م+:0]. 
ج. حدّد الوضع النسبي للمستقيم (۸) ذي المعادلة ×=« و المنحنى ([م©) على المجال ]+:0]. 
4) نعتبر الدالة ‏ المعرّفة على [م+:0] ب : (×6)م1=(×)« و ليكن () منحنيها البياني في المعلم السابق. 
أ . بيّن أنّ () هو صورة منحني الدالة: س1 ج20 بتحويل نقطي بسيط يطلب تعيينه. 
ب. احسب [()#(ء)/] صظ ثم فتر النتيجة بيانيا. 
5 أ . بيّن الدالة /ر فردية. 
ب. انشئ كلا من (۸) ٠‏ () و(م©) على المجال ]+:0] ثم استنتج انشاء المنحنى ([م/©) على . 


انتهى الموضوع الثاني 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): رياضيات/ بكالوريا 2020 


عناصر الإجابة (الموضوع الأؤل) 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
40 
(--و9) 

ب. من أجل: ]1:4[ x e‏ يكون | )4( f (el f(D: f‏ 
2 أ. البرهان بالتراجع. 
ب. لدينا : التكالا تاب روس رن ونجد أن ( (u,‏ متناقصة تمامًا. 


1) أ. لدينا: 


-(«)'م ومنه / متزايدة تماما على [1:4] . 


نا-9 
الاستنتاج: (,/ا) متناقصة تمامًا و محدودة من الأسفل فهي متقاربة. 
£ ع 5 1 
3 أ. لدينا: ر« ومنه (,۷) هندسية أساسها ا 
n‏ 8 11 


(+2 15 4 5 5 
nT 8 1 »«,- 22 : Un و عبارة‎ Vn پ. عبارة‎ 
ين‎ 28 
lim u, =1  :باسح‎ 


ممدج ]1ر1 


Sp ==" -1( 4).نجد:‎ 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1) شجرة الاحتمالات: 


?م 
س و سے و 
B‏ 8 
RFR‏ ده 8 
ال 
و اع و 
i N‏ 1 550 ع د ننه ل 
2( احتمال أن يوجد فى الصّندوق 7 كريات بیضاء : بوكب مهجم 
8 9 8 
6 ت کت راق علي ا 
8 8 
و : 
ب. تعريف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي. انبا ايكيا 
NS N 1 3‏ 
E(X)= 3+‏ 1 


التّمرين الثالث: (05 نقاط) 
1) لدينا: 1= ط2 - 34 » إذن حسب بيزو © و 5 أوليان فيما بينهما 
2 لدينا: (»|» و | )ومنە:(3a-4c)|»‏ أي 5|»¿ . 
5= ي معناه ([0]5 = و [0]5 = ء) أي |1]5= ¬ ومنه keN «nı =Šk+1‏ 


العلامة 


مجزأة 


0.75 


0.25x5 


0.5 


0.75 
0.5 
0.75 
0.25 


0.75 
0.75 
0.75 


مجموعة 


0.75 


1.25 


1.25 


0.75 


0.5 


0.75 


0.75 


1.5 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): رياضيات/ بكالوريا 2020 


عناصر الإجابة (الموضوع الأؤل) 


3 . إثبات أن ۾ يقسم 8 . 
لدينا (»|» و ءإ|2) ومنه ( »| و ءط| ) وبالتالي (ءط,ه) 0عع م | به أي 6ه 
ب. إثبات أن 8 و 2 أوليان فيما بينهما: نفرض أنّ 4 قاسم مشترك د8 و 5 
(2|5 و 4|8) ومنه( ط|» و »|4 ) وبالثالي (ط,ه)0عع م | لأي:1- 4 
ملاحظة: يمكن استعمال مبرهنة بيزو 
استنتاج أنّ: - ي0: 
(ء6|5و1- طم 6) ومنه(ء| 6 و |6 ) وعليه | 8 
(6|»د |2 ) معناه 8 يه 
4) أ . لدينا : (1+ م1()4- م) A=‏ وء1(5- م) B=‏ إذن كلا من 4 و8 مضاعف ل (1- ۸) 
ب. لدينا (8 بم )ص2 = 4 ومنه (ط,۾„)1)PGCD-n(‏ = ل 
ومنه 2-1(0) = 7-1(/6) = 4 وعليه 
من أجل 1- © : 0-7-1 > من أجل 20-5 : 5-5 - ل 
التمرين الرايع : (07 نقاط) 
6 منأجل [6:0-[ءع8* h(x)<0:‏ و g9(x)<0‏ 
1) 1) أ. من أجل كل × من 0 
f'(x)=x(e" +1)+(-2e")=h(x)+ g(*)‏ 
OO;‏ 


.|-0; 0| متناقصة تماما‎ f ب.‎ 
lim f(x) = lim (xe“ -3e* + E ٬ f )0(=-3 نجد:‎ 62 
× ممعجنر‎ 2 


جدول التغيرات 
f 3‏ مستمرة ومتناقصة تماما على المجال| 0 ; - | وتأخذ قيمها في | + ;3-] 
ومنه 0 -(«)/ تقبل حلا وحيدا » في [6:0-[ . 
التحقق أن |4 ,1-:1,5-| © *ه :0,121 = (1,5-) f )-1,4( = -0,105: f‏ 


4) أ . نجد: 0= )>-0( » إذن: (P)‏ منحنى مقارب ل (C,)‏ بجوار ص - 
ب. من أجل كل × من |0 ; 0-|: “376ب = 100-2 


ومنه 0> 0-2 وبالتالي (C,)‏ أسفل (8) على المجال | 0 ; 0©- | 


العلامة 


ع 


مجزاة 


0.5 


0.5 


0.5 


0.5 


0.25x<3 


0.25×2 


0.5+0.25 


0.5 


0.25×2 
0.5 


0.75 
0.25 


0.5×2 


0.5+0.25 


1.5 


0.5 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): رياضيات/ بكالوريا 2020 


3 7 العلامة 
عناصر الإجابة (الموضوع الاأؤل) ا 
f‏ 0.25 0.75 
0.5 


5) المناقشة البيانية وحسب قيم ۳ عدد حلول المعادلة: "* = |( ) ۴| في [0:--[ 
من أجل 13>" المعادلة تقبل حلّين مختلفين. 


0.25x3 :‏ 0.75 
من أجل 7<123 المعادلة تقبل حل واحد 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): رياضيات/ بكالوريا 2020 


5 5 العلامة 
عناصر الإجابة (الموضوع الثّاني) ' : 
مجزاة مجموعه 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
5k -13k -1( )1‏ = (رز») حيث eZ‏ ) 1 1 
2 أ) بواقي القسمة الاقليدية للعدد ”9 على 7 
n 3k 3k +1 3k +2‏ 
e‏ 4 2 باقى القسمة 0 
ب) بواقي القسمة الاقليدية للعدد “4 على 11 1 
A (k'eN)‏ ل 0 ل ل ع 2 1 n BK.‏ 05 
3 9 5 4 1 | باقي القسمة 
3 بما أن 7 و 11 أوليان فيما بينهما فإنّ: 
ARE E3407]‏ كك 
n 3 4" =5[7] [14x4 -4=0[11] 77 14x4" +11x9"-4 = 0]11[‏ " 
أي : 2+ 568= 3= م ومنه 2= 3-506 ( ے۰ 6 عددان طبيعيان) 0.25 
3-م5-15 ومنه (1-م1:3-م5)-(0:8) . حيث [*71 2م ) 
.١ 4‏ ")3 + "4)45 - 5 0.5 
ب. إثبات أنّ رك مضاعف للعدد 77. 
[0]77 = ,د يعني [0]77 = ,25 أي 
57-1[1-7 كوو زج "8)45 0.5 

[0]77 = "9)95 + زب "8)45 أي ٤ aT‏ 1 
1 | 01 = )1 "وو 1 ön‏ 8(4 
[تإمعد”م , [تامعد )| [تامعد لني 

ا أي 75 أي 5 محققة دوما 
-1=0[ı1] 3” 15011]‏ )°( °]1=0[1- "0 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
n” -n+14 1‏ - زم)صء P(B)= n -n+2‏ 
n” -n+14 (n +5)(n +6) ٤‏ 052 , 
ق 
ب. BA‏ يعنى 5 = ۸ 0.5 
55 5 
2( أ. بعد الحساب نجد قيم المتغيّر العشوائي × 3 < 0“ : < 1. 
0.5 
c1xcl +c2‏ 1 
ا ا 0.5 
ا 0 = )0= P(X‏ 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): رياضيات/ بكالوريا 2020 


عناصر الإجابة (الموضوع الثّاني) 


ج. قانون احتمال × 


1 1 م | ي 
15 1 27 2 1 1 
55 55 55 55 
E(X)= 35‏ 
التمرين الثالث: (05 نقاط) 
1( أ. 4= w, = 4(6a-1) < w‏ 


ب. W۷‏ (64-1) = بر : )W,(‏ متتالية هندسية أساسها (6-1) . 
n‏ 
ج. (4)62-1 - .w,‏ 
lim w, =0‏ يعني 60-151 >1- ومنه 1 > ي > 0. 
nto‏ 3 


2( أ . vw,‏ )34-1( = بولا - Un‏ ومنه المتتالية ) (u,‏ متزايدة تماما . 
1 (3-1) = و۷ - م۷ ومنه المتتالية ( و۷) متناقصة تماما. 


ب. بما أن المتتالية ( ,/ا) متزايدة تماما و المتتالية ( ,/ا) متناقصة تماما و 0= [,لا- ,7) 1١‏ 


nato 
. £ فإنهما متجاورتان وبالتالي متقاريتان نحو نفس التهاية‎ 
لدينا ,۷ (3-1)- = بلا - يبونلا و 1(17-ه3) = و۷ - يرب إذا‎ )3 
رلا 7 يرول + يبورلا‎ FV = ملا‎ + v0 =2 


/-1 ومنه‎ im (u, +) =2 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1). = () )لي ٠‏ ( مع التبرير ) 
اثبات أن : ه-=(×) f‏ دللا . 


ج. من أجل كل × من ® : 0 < (*)"' / » إذن f‏ متزايدة تماما على ® . 
جدول تَغيّرات الدالة f‏ . 


2 أ . تبيان أنّ م - () و im‏ 
0 5 2+8برو- 
کان ن ل كل ادير 9')x(=‏ 
(9x +1)(3+ 9× +1(‏ 


العلامة 


مجزأة 


1 


0.5 


2<0.25 
0.5 
0.5 
0.5 


0.5 
0.5 
0.5 
0.25 
0.5 


0.25 


0.5 


2<0.25 


0.25 
0.5 
0.25 
0.25 


0.5 


0.5 


5-5 


مجموعه 


1.5 


1.75 


0.75 


0.5 


1.75 
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عناصر الإجابة (الموضوع الثاني) 


ج. إشارة ')x(‏ 9 هي من إشارة )8 + “رف ). 00+ 2/2 0 Xx‏ 


E2 2 a 


و قاقد اا عل اجان | 5-6 
جدول تغيّرات الذالة و 
13 اوسن ررقي E‏ ا اهن قيمها في المجال | (قلية)و | 


. التحقق من أن 2,84 > به > 2,83: 0.005- )0.84( g‏ و 0.001 )0.83( g‏ 

ب. استنتاج إشارة (×)9 : 0+ 9 ا 
eT‏ (مع) E O‏ 0 + 0 )ماو 
]0:a|‏ 


[2:+] تحت (۸) على المجال‎ )C( 
و (۸)متقاطعان في نقطتين فاصلتاهما 0 و بے‎ ) ©, ( 
إذن (/) هو صورة المنحني الممثل للدّالة 111 جإ×‎ K)×( - 126 + [21 أ. لدينا‎ )4 
بالانسحاب الذي شعاعه (0:156) لا‎ 
. +0 ب. 0-(()-(*) / ) ا . نستنتج أن (/) منحني مقارب ل (م©) بجوار‎ 
فردية.‎ f أ. إثبات أنّ الذالة‎ 5 
. ]0; +٥0] و رسم (,©)و(ه) على المجل‎ |0; +٥] ب. رسم كل من ( ,7 )»على المجال‎ 
. © استاج الرسم للمنحني ( م 0)) على‎ 


: صفحة 6 من 6 


العلامة 
مجزأة | مجموعة 


0.25 


0.75 
0.25 


0.25 
0.5 
0.25 


0.25 
1.5 


0.5 


0.75 0.25 


2<0.25 


0.25 


30.25 


1.25 
0.25 


